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1. évfolyam

1. FELADAT: Egy dobozban 12 000 azonos méretii kis kocka van. Legaldabb hany ilyen
dobozra van sziikségiink, ha a benniik 1év6 kis kockakbol egyetlen nagy kockét szeretnénk
kirakni gy, hogy egyetlen kis kocka se maradjon ki?

2. FELADAT: Legfeljebb hany huszart tudunk elhelyezni egy hagyoményos 8 x 8-as
sakktablan gy, hogy semmelyik ketté ne tisse egymast?

3. FELADAT: Hatdrozzuk meg az 6sszes olyan egész egyiitthatés P(x) = ax + b
polinomot, amelyre egyidejtileg teljesiil:

P(1) < P(2) és (P(1))* + (P(2))* = 5.

4. FELADAT: Hatérozzuk meg a

\/57—40¢§+ \/68—40\/5

Osszeg értékét!

5. FELADAT: Legyenek a,b és ¢ nullatél és egymastdl kiillonbozé olyan valds szamok,

amelyekre fennall az

1 1 1
a+-=b+—-—=c+ -
b c a

egyenléség. Hatarozzuk meg az abc szorzat Osszes lehetséges értékét!

6. FELADAT: Allapitsuk meg annak a hatszognek a teriiletét, melynek minden bels6
szoge 120°, oldalainak hosszisaga pedig rendre 1; v/3; 1; v/3: 1 és v/3.
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2. évfolyam

1. FELADAT: Egy lizemben az igazgaté 6 munkas kozott karacsonyi jutalmat akart
kiosztani 1 : 2 : 3 : 4 : 5 : 6 ardnyban. Kideriilt azonban, hogy az a munkas, aki a
jutalomra szént pénz 1/7-ét kapta volna, nem végezte el rendesen a feladatait, igy az
6 jutalmét az igazgatd 1/3 résszel csokkentette, emiatt csak 21 600 tallért kapott. Az &
eredeti jutalmédnak 1/3 részét az igazgato ugy osztotta el a tobbiek kozott, hogy jutalmaik
eredeti ardnya megmaradt. Hany tallért kaptak az egyes tovabbi munkésok?

2. FELADAT: Oldjuk meg a valés szamok halmazan a kovetkezo egyenletet:

3. FELADAT: Bizonyitsuk be, hogy tetszdleges x és y valos szamok esetén fennall az
(x =Dy +1) <a2®+y’

egyenlGtlenség!

4. FELADAT: Adott az ABCD trapéz. Az E és F pontok rendre a D és C' csticsok
vetiiletei az AB oldalon. Bizonyitsuk be, hogy a fiiggblegesen satirozott teriiletek Gsszege
egyenl6 a duplan satirozott rész tertiletével!

D C
A E F B

5. FELADAT: Bizonyitsuk be, hogy annak a hatjegyli természetes szamnak, melynek
tizes szdmrendszerbeli alakja Zyzyzy, ahol z,y € {0,1,...,9} és & # 0, nincs 97-nél
nagyobb primosztoéja.

6. FELADAT: Dontsiik el, hogy készithetiink-e egy 4m x 4m méretli négyzethalot
5 darab 8 méteres kotéldarab segitségével, ha az egyes koteleket nem szabad elvagni.
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1. FELADAT: Az egész szamok halmazan oldjuk meg az
2+ xy +y? = 2y°
egyenletet!

2. FELADAT: Taldljuk meg az 0sszes olyan p primszamot, amelyre teljesiil, hogy
2p + 1 egy pozitiv egész szam kobe.

3. FELADAT: Egy iskolai tdncmulatsdg folyaman 6sszesen 270 kiilonb6z6 par tancolt.
Az els6 lany 11 fiaval, a méasodik lany 12 fiaval, ..., az utolsé lany minden fitval tancolt.
Hany lany és hany fia vett részt ezen a tancmulatsagon?

4. FELADAT: Az M és N pontok az AB = 1 hosszusagu szakasz folé szerkesz-
tett félkor pontjai, mikozben az ABMN négyszog olyan trapéz, melybe kor irhato.
Hatérozzuk meg a trapéz BM és AN szarainak hosszat!

5. FELADAT: Adottak az a és b természetes szamok. Tudjuk, hogy a és b relativ
primek és azt is, hogy (a+0b)/(a—0b) egész szam. Mutassuk meg, hogy az ab+ 1 és 4ab+1
szamok valamelyike négyzetszam!

6. FELADAT: Az x és y valds szamokra teljesiil az 22 + y* — 1 < zy egyenlStlenség.
Bizonyitsuk be, hogy ekkor
r+y—lr—yl <2



XLI. FELVIDEKI MAGYAR MATEMATIKA VERSENY
OLAH GYORGY EMLEKVERSENY
SzENC 2017

4. évfolyam
1. FELADAT: Bizonyitsuk be, hogy a
Vin)=n*> (n+1)?-(n—1)-(n—2)

kifejezés oszthat6 48-cal minden n természetes szam esetén!

2. FELADAT: Oldjuk meg a valés szamok halmazan a
Vo +vr—16=2

egyenletet!

3. FELADAT: Hatarozzuk meg az aldbbi fiiggvény értékkészletét:

24246
x+1

4. FELADAT: Adottak a ki(S1,71) és ko(Ss,r2) korvonalak, ahol ry < 1. A korvo-
nalak az A pontban beliilrdl érintik egymast. (Lasd a mellékelt abrat!)

Megszerkesztheté-e a k(S,r) kor ugy, hogy a ki korvonalat belilrél, a ko kérvonalat
kiviilrol érintse, és érintse az AS; egyenest is?

Sy

k2
S T

5. FELADAT: Az a,b, c pozitiv szamok Osszege 1. Bizonyitsuk be, hogy érvényes

Vda+1+Vab+1++vV4c+1 < 5.

6. FELADAT: Hény olyan 13 betil hosszisagu, A és B betlikbdl kirakott szo 1étezik,
amelyben nem &llhat két B betii kozvetleniil egymas mellett?



